13 februarie 2016
Olimpiada raionalalmunicipala la matematica
Clasa a Xl-a
Timp alocat - 4 ore astronomice

Problema 11. 1. Trei numere intregi care au suma egala cu 15 formeaza o progresie aritmetica crescatoare.
Daca din primul numar vom scadea 1, din al doilea numar vom scadea 1, iar la al treilea numar vom adauga
1, atunci cele trei numere obtinute vor forma o progresie geometrica. Determinati cele trei numere initiale.

Problema 11. 2. Ipotenuza unui triunghi dreptunghic are lungimea 213cm, iar mediana corespunzitoare
unei catetei are 5cm. Aflati aria triunghiului.

Problema 11. 3. Aduceti la o forma mai simpla expresia
2 2 2 2

- a(a+2)+(a+2)(a+4)+(a+4)(a+6)+' o +(a+2014)(a+2016) ,unde a<R'.

Problema 11. 4. Din punctul M exterior cercului C(O; R) este dusa la cerc tangenta MC (C - punct de
tangentd) si secanta MB, B eC(O;R), care intersecteaza cercul in punctul A, astfel incit punctul A este
mijlocul segmentului [MB]. Stiind ca MC =2cm si m(£BMC)=45", determinati raza cercului.

i . COSXSIN X —1gX
Problema 11. 5. Calculati limita Inmz—_g.
x>0 X“sin X

Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte.
Va urez mult succes!
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Daca din primul numar vom scadea 1, din al doilea numar vom scadea 1, iar la al treilea numar vom adauga
1, atunci cele trei numere obtinute vor forma o progresie geometricd. Determinati cele trei numere initiale.

Problema 11. 2. Ipotenuza unui triunghi dreptunghic are lungimea 2413cm, iar mediana corespunzitoare
unei catetei are 5cm . Aflati aria triunghiului.

Problema 11. 3. Aduceti la o forma mai simpla expresia
2 2 2 2

a(ar2) (a+2)(atd) (a+d)a+6) ~ (a+2014)(a+2016)

E= ,unde aeR".

Problema 11. 4. Din punctul M exterior cercului C(O; R) este dusa la cerc tangenta MC (C - punct de
tangentd) si secanta MB, B eC(O;R), care intersecteaza cercul in punctul A, astfel incit punctul A este
mijlocul segmentului [MB]. Stiind ca MC =2cm si m(£BMC)=45", determinati raza cercului.

T XSsin X —tgx
Problema 11. 5. Calculati limita “mcosi—_tg.
x=0 X" SIn X

Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte.
Va urez mult succes!



13 ghespana 2016
Paiionnaa/mynuyunanshan onumnuada no mamemamuxe
Xl xnace
Bpems gvinonnenuss — 4 acmporomuueckux uaca

3agaua Ne 11.1. Cymma Tpex LeTbIX YKCe, COCTABISAIONINX BO3PACTAIONIYI0 apU(PMETHUECKYIO
nporpeccuto, pasua 15. Eciiu u3 nepBoro ymcia Be4ecTh 1, U3 BTOPOTO YKCIIa BHIYECTD 1, a K TPEThbeMy
YHCTy IPUOABUTH 1, TO HOBBIC YHCIIA COCTABIIAIOT T€OMETPHUECKYIO Mporpeccuto. Haiitu e Tpu
MepBOHAYAIIbHBIX YHUCIIA.

3agaya Ne 11.2. B npsiMOyrossHOM TpeyrojbHHUKE JUIMHA TUIIOTEHY3bI paBHa 2V 13 cu, a Meanana
MPOBEICHHAs K OJHOMY M3 KaTeTOB UMEET JUIMHY 5 cm. HalimuTe riomazs TpeyrojibHuKa.

3agaua Ne 11.3. YnopocTute BeIpaKeHUE
2 2 2 2

“a(at2) (a+2)(atd) (a+d)at6) " (a+2014)(a+2016)

, e aeR".

3anaua Ne 7.4. U3 toukn M BHe okpyxHocTH C(O;R) mposenena kacarensHas MC (C Touxa kacaHus) u
cexymas MB, BeC(O;R), koTopas nepecekaeT OKpyKHOCTb B TOUKe A, TrJe A cepeuHa OTpe3Ka [MB] .
Ectu MC=2cun m(LBMC) =45, HailnuTe paguyc OKPYKHOCTH.

. COS Xsin x —tgx
3apauya Ne 7.5. Beruncnure npezen |Im2—_g.
x>0 X“sin X

IIpasunvroe pewtenue kaxcoot 3adaqu oyenusaemcs 8 7 6annos.
Kenaem ycnexoe!
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3agaya Ne 11.1. CymMa Tpex HelNbIX YUCell, COCTABISAIONIMX BO3PACTAIOUIYIO apU(PMETHUECKYIO
nporpeccuto, pasHa 15. Eciin u3 nepBoro umuciia BeIYECTh 1, U3 BTOPOTO YKCIIA BBIYECTD 1, a K TPETbEMY
quCly IPUOABUTH 1, TO HOBBIE YMCIIA COCTABIISIOT FEOMETPUUECKYIO ITporpeccuto. Halitu te Tpu
MepBOHAYAJIbHBIX YHCIIA.

3agauya Ne 11.2. B npsiMoyrossHOM TpeyroJbHHUKE UIMHA TUTIOTEHY3bI paBHa 2V 13 cu, a MeanaHa
MIPOBEJICHHAs K OJTHOMY U3 KaTe€TOB UMEEeT JJIMHY 5 cvm. HaliauTe miomaas TpeyroabHUKA.

3agauya Ne 11.3. YmpocTurte BeIpakeHHE
2 2 2 2

B2 @r2)(ard) (ard)are) " (ar201a)ar20t8)’ ¢ 2R

3amaua Ne 7.4. U3 toukn M BHe okpyxHocTH C(O;R) mpoenena kacatensHas MC (C Touxa kacaHus) u
cekymas MB, Be C(O; R) , KOTOpas IepeceKaeT OKPYKHOCTh B TOUKe A, rae A cepelrHa OTpe3Ka [MB] :

Ecmm MC = 2 cu m m(£BMC) =45, HaiiguTe paanyc OKpyKHOCTH.

. cosxsinx—tgx
3agaua Ne 7.5. Beruucnure npenen |Im2—_g.
X0 X“sin x

Ilpasunvhoe peuwtenue kaxcoot 3a0aqu oyenusaemcs 8 7 6annos.
Kenaem ycnexos!



