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Clasa a X-a
SOLUTII

Problema 10.1.
Avem log,12=log,(3-4)=log,3+log, 2* =1+2-log,2 = a=1+2-log,2 = Iog32— 5 ! Atunci

log,18=log, (2-9)=log, 2+log, 9 Iog32+2_aTl 2_6%3
Raspuns: Iog318_aJ2r3
Problema 10.2. F

a) Fie a - lungimea laturii patratului. Atunci AE=BE=%, BF=%,

FC=3746‘. Conform teoremei lui Pitagora in triunghiul dreptunghic ¢

2
AED, ED2=AD2+AE2=az+aZ=52 Conform teoremei lui Pitagora n
A D
2 2
triunghiul dreptunghic EBF, EF*=EB’+FB =2 i‘G 51‘2 Conform
2
teoremei lui Pitagora in triunghiul dreptunghic FCD, FD2:|:CZ+CD2=91%+a2 ng Asadar,
2 2 2 2 2 2
EF2=51, ED2=5i, FD2:25a . Deoarece Zs—a:5i+5i = FD?’=EF*+ED?, si conform
16 4 16 16 16 4
reciprocei teoremei lui Pitagora = OFED este dreptunghicin E = DE LEF.
a a/5
b) EF-22 ep-25  Atunci tg(LADE)="E -2 _1 g rpE)=EE - 4 _1  Deoarece
4 2 D a 2 ED a5 2
2

tg(LADE)=tg(£FDE) = /ADE =/FDE
Raspuns: a) DE L EF, b) #ADE =_/FDE.

Problema 10.3.
DVA al ecuatiei: xe[0;+x], ye[0;+0]. AVEM x+y+8=23x+2,By < x+y+8=2-{3-/x+2:5-fy

PN (X—Z-\/§~\/§+3)+(y—2'\/§'\/y+5)=O = (\/;—\/é)z"'(\/y_\/g)zzo = Eﬁ_://_?i))zo <
y—+5|) =0

{&_Jézo - {x=3

J-5=0 7 1=

Raspuns: x=3, y=5.



Problema 10.4.
[1BFE =BCE, ca triunghiuri dreptunghice, conform cazului 1U,

deoarece [BE] este laturd comuna si /FBE=/CBE = [FE]=[CE] A D C
si [BF]=[BC] = 0BFD=IBCD (cazul LUL) = [FD]=[DC]. Mai \_—
avem DCIFE = FECD este romb. F Vo

Réspuns: FECD este romb.

Problema 10.5.
Conform inegalitatii mediilor avem: x+2>22x, 2y+3>2/6y, 3z+4>212z . Inmul{ind

ultimele trei inegalitati membru cu membru, obtinem: (x+2)(2y+3)(3z+4)>2y/2x-2,/6y -24/12z
< (x+2)(2y+3)(3z+4)28/144xyz < (x+2)(2y+3)(32+4)296/xyz .
Raspuns: (x+2)(2y+3)(3z+4)>96/xyz .
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BAREM DE CORECTARE

NOTA: Oricare alta metoda de rezolvare corecta se apreciaza cu punctajul maxim.

Proble | Scor Raspuns Etapele rezolvarii Punctaj Observatii
ma | maxim | corect acordat
10.1. | 7p. Iog318:a—+3 - Arata ca log,12=1+2-log, 2 2p.
2 _ a-1

- exprimarea log; 2, 109; 227 2p.

- exprimarea log; 18,

log,18 =log, 2+2 2p.

< a+3

- raspuns corect log, 18=T 1p.
10.2. | 7p. - introducerea necunoscutei auxiliare

pE=Be=2, BF=2 Fc-3

2 4 4 1p.

- aplicarea teoremei lui Pitagora in

cele trei triunghiuri dreptunghice

(cite 1 p. pentru fiecare) 3p.

- aplicarea reciprocei teoremei lui

Pitagora in triunghiul FED 1p.

- calcularea tg(£ADE) si tg(£FDE) 1p.

- deduce ca ~ADE = /FDE 1p.
103. | 7p. x=3, y=5 | -transformarea ecuatiei in suma a

doua patrate perfecte (cite 2 p. pentru

fiecare patrat perfect)

- transformarea ecuatiei intr-un sistem | 4 p.

(8] <o
de doua ecuatii , 1p.
(Vy-+5) =0

- rezolvarea sistemului 1p.

- raspuns corect 1p.
104. | 7 p. - Arata ca triunghiurile BFE si BCE

sunt congruente 2p.

- deduce cd [FE]=[CE] si [BF]=[BC] 1p.

- deduce congruenta triunghiurilor

BFD si BCD 1p.

- arati cd [FD]=[DC] 1p.

- aratd ca DC si FE sunt paralele 1p.

- concluzia finala 1p.
10.5. | 7p. -utilizarea inegalitatii mediilor pentru

fiecare factor (cite 1 p. pentru fiecare)




- efectuarea produsului membrilor
inegalitatilor

- efectuarea transformarilor identice
- concluzie finala




