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Clasaa IX-a
Solutii

Problema 9.1. DVA: x = —1.
Pe DVA ecuatia devine \/(X +l)2 —(X +1)2 =-2 <:>|X+]j —(X +1)2 +2=0<

x+1=-1 X€p {x:le DVA
2

<:>|x+]42—|x+]j—2=0<:{

S| x+1=2 <
x+1=2 Cile X =-3e DVA

Raspuns: S = {— 3;1}.

Problema 9.2. Utilizind proprietatea medianei si teorema lui Pitagora avem consecutiv

a\)’ b’ c)’

m2=b®+| = | ,mi=a*+|=|,m?=|=|. Prinurmare
2 2 2

2

3
Raspuns: 5 c?.

Problema 9.3. Determinam pentru ce valori ale lui p, ecuatia admite solutii reale. A >0,
pe {—g; 1:|. Conform relatiilor lui Viete obtinem: X, +X, =—4p, X, - X, =6p® +3p—5.

Exprimam prin p X7 + X5 =(X1 +X2)2 — 2%, X, :(—4p)2 —2(6p2 +3p—5)=4p2 —-6p+10=

2
= A(p - Zj +7,75. Ultima expresie primeste cea mai mica valoare pentru p = % .

Pentru p :g ecuatia intr-adevar are solitii, deoarece % € {—§; 1}

2

Raspuns: p= % .

Problema 9.4. Aplicind , consecutiv, inegalitatea mediilor pentru perechile de numere

(n, \/(n +1WNn+2 j, ((n +1), NN+ 2) si (n + 2,1) se obtine sirul de inegalitati:

n+1+«/n+
\/ +(n+1n+2 _2n+(n+1)++/n+2 _3n+1+/n+2
w/ n+1 n+2 <
2 4 4
n+2+1
3n+1+T_7n+5

<

4 8



Problema 9.5.

. 1 . a’+a+1
Din a+—==-1 obtinem — — —=0=a’*+a+1=0.
a a
; 3 2 3 2014 2013 371
Prin urmare a —1=(a—1)~(a +a+1)=0:>a =1. Dar a®""=a ~a:(a) -a=l-a=a.
: 1 1
Deci a**+— =a+==-1.
a a
Raspuns: a***+ oz = 1

a
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Clasa a IX-a
Barem de corectare

NOTA: Oricare altd metodi de rezolvare corectd se apreciazd cu punctajul

maxim.
Problema | Scor Raspuns corect Etapele rezolvarii Punctaj Observatii
maxim acordat
1. 7p. | S= {_ 3;1}. - determinarea corectd a DVA 1p.
- transformarea ecuatiei la forma 5
x+1—(x+1f +2=0 P
- utilizarea relatiei a’® = |a|2 Ip. |sa
explicitare
a
, modulului
- rezolvarea ecuatiei [X+1" —[x+1-2=0 3p.
2. 7p. 3 - .. c 1p.
P 5 c? - utilizarea relaiet m, = > g
- calcularea patratului fiecarei mediane
(cite 1 p. pentru fiecare) 3p.
H 2 2 2 3 2
- calcularea sumei m; +mg; +m: = EC 3p.
3. 7p. 3 - determinarea valorilor lui p pentru care
p= 4 ecuatia admite solutii reale 1p.
- calcularea sumei si produsului solutiilor
ecuatiei date 2p.
3 2
- exprimarea X; + X; :A(p—z) +7,75 1p.
- determinarea celei mai mici valori
(studiul functiei de gradul II) 2p.
. 3 . .
- arata ca pentru p = 2 ecuatia admite
solutii reale 1p.
4. 7p. -determinarea perechilor pentru care se
utilizeaza inegalitatea mediilor 1p.
- utilizarea corecta a inegalitdtii mediilor
la fiecare pereche (cite 2 p. pentru fiecare
caz) 6 p.
S. p. a2014 1 __q | - obtinerea expresiei a’+a+1=0 2p.
a® -calcularea a°=1 2p
- exprimarea a***=a 2p.
- scrierea raspunsului corect 1p.




